IX УPАЛЬСКИЙ ТУPНИP ЮНЫХ МАТЕМАТИКОВ. КИРОВ, 18.02 – 23.02.97


МАТЕМАТИЧЕСКАЯ ОЛИМПИАДА 19.02.97. ЗАДАНИЯ ДЛЯ 8 КЛАССОВ


1. Волк сказал, что Медведь – лжец, Медведь сказал, что Волк – лжец, а Лис сказал, что оба они – лжецы. Известно, что из этих трех зверей двое всегда лгут, а один всегда говорит правду. Кто из них сказал правду? Не забудьте обосновать ответ.


2. Можно ли расставить по кругу все натуральные числа от 1 до 10 таким образом, чтобы сумма любых двух чисел, стоящих через одно, не делилась на 3, а сумма любых двух чисел, стоящих рядом, не делилась на 2? Каждое число нужно использовать ровно один раз.


3. Докажите, что число  1919191919191997979797979797 – составное.


4. В треугольнике  ABC  через  AA1, BB1  и  CC1  обозначим высоты, а через AA2, BB2  и  CC2 – медианы. Докажите, что длина ломаной  A2B1C2A1B2C1A2  равна периметру треугольника  ABC.


5. Шахматная доска 8(8 разбита на 32 плитки, из двух клеток каждая. Назовем плитку горизонтальной, если ее длинная сторона параллельна горизонтальной стороне доски. Горизонтальную плитку назовем черно-белой, если ее левая клетка черная, и бело-черной в противном случае. Докажите, что количество черно-белых горизонтальных плиток разбиения равно количеству бело-черных горизонтальных плиток.
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